Zadania na XII1 Podkarpacki Konkurs Matematyczny
im. Franciszka Leji
Poziom |
(klasy pierwsze szkot ponadgimnazjalnych i trzecie gimnazjow)
Etap rejonowy
16 marca 2013 r. godzina 10.00
(150 minut)

. Liczby a i b spetniaja rownosci: a® — 3ab? = 29 i b3 — 3a?b = 34.
Oblicz a® + b?.

. Dwie beczki zawieraja razem 240 litrow wody. Gdyby z pierwszej
beczki przela¢ do drugiej tyle litrow wody, zeby zawarto$¢ drugie;j
beczki podwoita sig, a nastepnie z drugiej beczki przelac¢ do
pierwszej tyle litrow wody, zeby zawartos$¢ pierwszej beczki
podwoita sig, to w obu beczkach bedzie jednakowa liczba litrow
wody. Ile litrow wody byto pierwotnie w kazdej beczce?

. W kwadracie o boku dtugosci 1 Scieto naroza tak, ze powstat
osmiokat o rownych dtugosciach bokow. Oblicz pole 1 obwaod tego
osmiokata.

. Udowodnij, ze jezeli x3 + y3 = 40ix? —xy + y?> =8,toxy = g

. W trojkacie prostokatnym dwusieczna kata ostrego dzieli
przeciwlegly bok w stosunku 2:3. Oblicz %, gdzie r oznacza promien
okregu wpisanego w dany trojkat, za§ R promien okregu opisanego
na tym trojkacie. Udowodnij, ze podany stosunek promieni %jeSt Cco
do warto$ci mniejszy od (\/i — 1).

Powodzenia!



